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Produccion de formulas 

Los distintos problemas de esta seccion se propusieron con dos objetivos fundamentals: 

a) Mostrar lo valioso que puede resultar encontrar una formula para modelizar una situacion y estu- 
diarla en detalle. 

b) Aprender a trabajar con expresiones algebraicas, es decir, expresiones en las que intervienen letras 
que, en estos casos, representan numeros. 

Vamos a desarrollar una explicacion de algunos conceptos, apoyandonos en un ejemplo trabajado 
durante la clase. Consulten el Problema 24 del cuadernillo. La explicacion que sigue es acerca de ese 
problema y conviene tenerlo a la vista. 

Como sucede siempre, para resolver cualquier problema, lo primero que tenemos que hacer es fami- 
liarizarnos con el. Para esta parte conviene siempre leer varias veces el enunciado hasta estar seguros 
de que hemos entendido cual es el problema en cuestion. Tambien de ser posible nos ayudara mucho 
hacer dibujos o cualquier tipo de anotaciones que nos sirvan para entender que es lo que queremos 
resolver. 

En este caso, el problema ya viene con dibujos que nos ayudan a entender la situacion planteada. 
Para asegurarnos de entenderlo tenemos las primeras preguntas. 

Analicemos en detalle la pregunta 24a). En esta pregunta nos piden contar la cantidad maxima de 
personas que pueden sentarse en una hilera de 2 mesas, 3 mesas, 5 mesas y 6 mesas. ^Como pode- 
mos hacer? Como la cantidad de mesas es pequena y, de hecho, ya tenemos en el mismo enunciado 
del problema los dibujos que quedan para una hilera de 2 o 3 mesas, jpodemos aprovecharlos! 

Contando los puntitos (personas) en los dibujos que tenemos, podemos ver que en el caso de 2 
mesas la cantidad maxima de personas es 10 y para el caso de 3 mesas la cantidad maxima de 
personas es 14. <j,Nos dicen algo estos numeros aislados? 

Como dijimos anteriormente, para el caso de 5 y 6 mesas, aunque no tenemos los dibujos corres- 
pondientes, observando en detalle los de 2 y 3 mesas podemos copiarnos y obtener asf los dibujos, 
para luego contar en ellos esta cantidad maxima. i,Los pudiste hacer? Haciendolos encontramos que 
para el caso de 5 mesas la cantidad maxima es 22 personas y para el caso de 6 mesas la cantidad 
maxima es de 26 personas. 

Notemos que en estos casos, para poder responder las preguntas que se nos propusieron, nos 
alcanzo con hacer los dibujos correspondientes, (jbien hechos!) y contar los puntitos que representan 
las personas. i,Siempre nos alcanzara con esto? 

Pasemos a la pregunta 24b). En este caso nos preguntan lo mismo, pero ahora para una cantidad 
de mesas igual a 15. Ya el numero de mesas es mas grande y necesitaremos mas papel si queremos 
seguir con el metodo anterior. De todos modos podemos hacerlo: 15 mesas no nos llevaran mucho 
mas tiempo. De hecho, podemos usar ya el dibujo que tenemos de 6 mesas y agregar 9 mesas mas, 
i,\o hacemos? 

Sabemos que con un poco de paciencia y papel podemos resolver este punto del problema de la 
misma manera que los anteriores. Pero supongamos que no dispongo de tanto tiempo y queremos 
simplificar un poco el trabajo... 

Observemos con mas cuidado los datos que tenemos hasta el momento: 

■ 1 mesa — ► maximo: 6 personas 

■ 2 mesas — > maximo: 10 personas 

■ 3 mesas — > maximo: 14 personas 

■ 4 mesas — ► maximo: ? 

■ 5 mesas ► maximo: 22 personas 

■ 6 mesas — ► maximo: 26 personas 

i,Notaron algo cuando hicimos este resumen de los datos que tenemos? Si miramos en detalle los 
numeros maximos son: 6, 10, 14, ?, 22, 26 ... £tienen alguna particularidad? Hernan mira la secuencia 
y dice: "Parecieran ir de 4 en 4". Si esto fuese valido ^cuantas personas como maximo se podrian 
sentar en una hilera de 4 mesas? Para asegurnos esto nos conviene completar el caso de una hilera 
de 4 mesas haciendo el dibujo ^cuanto nos tendrfa que dar? ty que pasa? Hacemos el dibujo y 
contamos los puntitos y efectivamente la cantidad maxima para 4 mesas es 18, es decir que nos 
quedo la siguiente secuencia: 

■ 1 mesa — > maximo: 6 personas 

■ 2 mesas — ► maximo: 10 personas 
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■ 3 mesas — > maximo: 14 personas 

■ 4 mesas — > maximo: 18 personas 

■ 5 mesas — > maximo: 22 personas 

■ 6 mesas — > maximo: 26 personas 

Pareciera entonces que esta secuencia, tal como lo dijo Hernan, efectivamente va de 4 en 4, em- 
pezando con el valor de 6, cuando tengo 1 sola mesa. Ahora... ^esto nos alcanza para asegurar que 
efectivamente va de 4 a 4? Si fuera asi <<,cuantas personas se podran sentar como maximo en una 
hilera de 15 mesas? 

Hacemos la secuencia: 

1 mesa — > maximo: 6 personas 

2 mesas — > maximo: 10 personas 

3 mesas — > maximo: 14 personas 

4 mesas — > maximo: 18 personas 

5 mesas — > maximo: 22 personas 

6 mesas — > maximo: 26 personas 

7 mesas — > maximo: 30 personas 

8 mesas — > maximo: 34 personas 

9 mesas — > maximo: 38 personas 

10 mesas — > maximo: 42 personas 

1 1 mesas — > maximo: 46 personas 

12 mesas — > maximo: 50 personas 

13 mesas — > maximo: 54 personas 

14 mesas — > maximo: 58 personas 

15 mesas — > maximo: 62 personas 

Si esta regularidad que observamos fuese valida entonces para el caso de una hilera de 15 mesas 
el numero maximo de personas es 62. Ahora, siempre hay alguien desconfiado, por ejemplo Mariana, 
que viene y nos dice: "Mira la verdad que yo no encuentro convincente tu manera de explicarlo, asf que 
prefiero hacer el dibujo y contarlas" . Y la verdad es que si uno no esta convencido de algo, siempre es 
mejor asegurarse por otro camino. Mariana se va a dibujar sus 15 mesas y viene y dice "A mi tambien 
me dio que el numero maximo es 62 personas". Con estos dos caminos distintos que llevaron al mismo 
resultado... parece mas razonable pensar que efectivamente puede ser cierto esto de que la cantidad 
maxima de personas va de a 4 en 4... pero ^,nos alcanza con esto? Hasta ahora no hemos encontrado 
una manera de justificarlo. Simplemente de la observacion ha salido esa conjetura que apoyada por los 
dibujos realizados, inclusive en el de Mariana, pareciera ser cierta. Hay que rescatar en esta parte 
que nos sirvio muchfsimo para poder arribar a esta posible solucion, tener anotados los datos 
obtenidos de una manera ordenada. 

Ahora, <j,c6mo podemos hacer para convencer a Mariana de que efectivamente nuestra cuenta re- 
suelve el problema? 

Teniendo solamente los numeritos anotados, lo que nos sirvio para darnos cuenta de esto -y no es 
un detalle menor- pareciera que no podremos lograr nuestro objetivo. Pero... iDe donde vinieron estos 
numeritos? Intentemos deducirlo mirando el dibujo e intentando tener el mismo orden de recuento en 
todos los casos. Viene Erica y nos muestra lo siguiente: 

■ 1 mesa — > maximo: 6 personas = 4 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 2 mesas — > maximo: 10 personas = 8 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 3 mesas — > maximo: 14 personas = 12 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 4 mesas — > maximo: 18 personas = 16 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 5 mesas — > maximo: 22 personas = 20 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 6 mesas — > maximo: 26 personas = 24 en los bordes + 2 en las puntas 

Mariana, la mira, y dice "Claro, siempre en las puntas van 2, hasta ahi te sigo." Pero pregunta: "^de 
donde salen los otros numeros que van aumentando cuando aumenta la cantidad de mesas?" Por otro 
lado, viene Mauro, con el siguiente detalle de sus cuentas: 

■ 1 mesa — > maximo: 6 personas = 4.1 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 2 mesas — > maximo: 10 personas = 4.2 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 3 mesas — > maximo: 14 personas = 4.3 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 4 mesas — > maximo: 18 personas = 4.4 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 5 mesas — > maximo: 22 personas = 4.5 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 6 mesas — > maximo: 26 personas = 4.6 en los bordes + 2 en las puntas 
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Erica lo mira y le dice "Claro, te da lo mismo que a mi." Pero, ique ventaja tiene la escritura de 
Mauro? Mauro le responde: "Si, pero en vez de contar todos los puntitos de los bordes, yo se que en 
cada mesa entran como maximo 4 personas y entonces sabiendo la cantidad de mesas, se cuantas 
personas se podran sentarcomo maximo." jSuena muy convincente el argumento! Mariana interrumpe 
y dice: "Claro, entonces agregando una mesa, se agregan 4 personas como maximo, jcomo habfa dicho 
Hernan antes!, igual yo me quedo con el dibujo." Y la dejamos tranquila jpor suerte! 

Ahora que estamos todos tranquilos pasemos a la siguiente pregunta: nos piden hallar una formula 
que sirva para cualquier cantidad de mesas. Mariana mira la consigna y se cuestiona "Ahora no voy a 
poder resolverlo dibujando." Y esta en lo correcto, porque ahora la cantidad de mesas podria ser 15, 
como 28, como 54 y en realidad debemos resolverlo para cualquier cantidad. Es decir, jMariana jamas 
terminarfa de dibujar! 

Mauro los mira a todos y dice: "Creo que ya se como hacerlo, usemos lo que tengo yo hasta ahora" 
Volvemos a mirar en mas detalle lo que tiene Mauro anotado: 

■ 1 mesa — ► maximo: 6 personas = 4.1 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 2 mesas — ► maximo: 10 personas = 4.2 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 3 mesas — ► maximo: 14 personas = 4.3 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 4 mesas — > maximo: 18 personas = 4.4 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 5 mesas — > maximo: 22 personas = 4.5 en los bordes + 2 en las puntas 

■ 6 mesas — > maximo: 26 personas = 4.6 en los bordes + 2 en las puntas 

Los 4 miran las anotaciones que hizo Mauro, intentando deducir que es lo que esta pasando. Vamos 
a escribir el hecho mas resumidamente: 

■ 1 mesa — ► 4.1+2 

■ 2 mesas — > 4.2 + 2 

■ 3 mesas — > 4.3 + 2 

■ 4 mesas — ► 4.4 + 2 

■ 5 mesas — ► 4.5 + 2 

■ 6 mesas — ► 4.6 + 2 

Erica y Hernan, como les gusta trabajar solos abandonan a sus companeros, y se van a pensar 
por su cuenta. Mauro y Mariana se quedan analizando estos datos. Mariana dice "En todos los casos 
sumamos 2 al final que son los dos que se sientan en las puntas." Entonces empiezan a escribir: 

Cantidad max. de personas = V + 2 personas 

Mauro propone "Y si sacamos las de las puntas pueden ser como maximo 4 personas por mesa: 
ese es el 4 que aparece primero en todas las anotaciones". Mariana piensa, mira un poco mas las 
anotaciones de Mauro y dice: "Claro, y el numero que multiplica al 4 es la cantidad de mesas, porque 
en cada mesa se pueden sentar, como dijiste, 4 personas." Contentos anotan entonces: 

Cantidad max. de personas = 4 • mesas + 2 personas 
Mauro le dice: "Entonces la formula nos quedaria": 

Personas = 4 • mesas + 2 
o, si queremos escribir menos, 

P = 4.M + 2 

Al rato viene Erica y dice contenta: "tengo la formula es P = 6.M - 2.(M - 1)". Mariana salta 
enseguida y le dice que no es correcta, pero Erica insiste en que su razonamiento fue correcto y les 
cuenta: "Lo que yo pense es que en cada mesa se pueden sentar como maximo 6 personas, eso lo 
anote como 6.M, esto ocurriria si las mesas no estuvieran pegadas y todas tuvieran 2 personas en las 
puntas. Pero, al estar pegadas, tengo que restar 2 por cada uno de esas pegaduras. Y tengo M - 1 
pegaduras." Mariana se marea con esta explication, sin embargo Mauro parece que ha entendido y 
se pone a pensar un poco mas... 

Mauro empieza a jugar con las expresiones y va anotando lo siguiente en su cuaderno: 

P = 6 ■ M - 2 • (M - 1) 

P = 6-M -2-M + 2 

P = 4- M + 2 

Y grita "jLo tengo! Ya pude pasar de tu formula a la mia, lo unico que hay que usar es la propiedad 
distributiva" Como ha pasado en este ejemplo, una misma formula puede tener muchas maneras, en 



Pagina 93 



§ 



Universidad Nacional de Moreno 



principio diferentes, de ser escrita. Pero eso no significa que no sean correctas, sino que dependen de 
la manera en que se organizo el conteo. iSe te ocurren otras maneras de organizar el conteo que nos 
den otra escritura de esta misma formula? <j,Podes recordar alguna que haya aparecido en la clase, 
mirando tus apuntes? 

Hernan estaba pensando y viene y dice "Yo tambien tengo la formula: me quedo P = 4 • (M — 2) + 8" 
Aprendiendo del hecho anterior que diferentes escrituras pueden representar la misma formula, se 
ponen a analizarla... 

Mauro, como siempre, intenta jugar con la formula y las propiedades que recuerda. Mariana empieza 
a probar y dice lo siguiente: "Si tengo 1 mesa, nosotros ya sabfamos que se podian sentar como 
maximo 6 personas. Sin embargo, si reemplazamos M por 1 en la formula de Hernan y hacemos la 
cuenta nos queda 4.(-l) + 8 = 4" y se pregunta "^Sirve entonces esta formula?" 

i,Que significa que la formula en cuestion nos sirva o no? La formula deberia darnos la cantidad 
maxima de personas para cada cantidad de mesas. Deberia de servir para cualquier cantidad de 
mesas. Sin embargo, Mariana ya ha descubierto que para una cantidad de mesas igual a 1 ya no sirve, 
por lo tanto, ya podemos decidir que no es una formula correcta, porque hemos encontrar un caso en 
el cual no se verifica. 

Antes de seguir con el resto de las preguntas, vamos a resumir algunos de los hechos que ayudaron 
a los chicos a llegar hasta aca. 

En primer lugar, el problema podria haber comenzado directamente con la pregunta 24c), pues las 
preguntas anteriores se pueden responder facilmente una vez que tenemos la formula. Pero justamente 
las primeras preguntas estan puestas para que vean algunas recursos que se pueden usar a la hora 
de encontrar dicha formula. Esos recursos que usamos son: hacer dibujos, entender bien como se van 
formando los ejemplos para numeros chicos, tratar de escribir las cuentas lo mas desglosadas posibles 
para encontrar patrones, anotar los datos de forma ordenada para buscar regularidades. 

Ademas tambien vimos que una misma formula puede tener diferentes escrituras, pero sin embargo 
estar representando lo mismo, en dicho caso diremos que las formulas o expresiones son equivalentes, 
aunque a priori parezcan distintas. La manera de pasar de una a la otra es usando algunas propiedades 
algebraicas, por ejemplo la propiedad distributiva que uso Mauro. 

Recordemos de que se trata esto en el ejemplo anterior. Mauro paso de 2.(Af - 1) a 2.M - 2 i,Por 
que esto es valido? Para eso tenemos que recordar que significa multiplicar dos cosas. Si recuerdan 
del colegio primario, la multiplicacion era una manera de anotar una suma de manera mas corta, asf, 
por ejemplo, en vez de escribir 4 + 4 + 4 + 4 + 4, como lo que estamos haciendo es sumar 5 veces al 
numero 4, lo anotamos 5 • ,4, que simboliza lo que podemos leer como "5 veces 4". 

Pasemos ahora a nuestro ejemplo: 

2.(M - 1) esto es tener 2 veces M - 1. Si queremos escribir esto como suma es (M - 1) + (M - 1), 
es decir M — 1 + M — 1 que tambien lo podemos escribir como M + M — 1 — 1. La parte que dice 
M + M, si lo escribimos de forma resumida usando la multiplicacion, nos queda 2 • M y, por otro lado, 
-1 - 1 = -2, con lo cual nos queda efectivamente 2 • M — 2. 

La propiedad distributiva es justamente eso, pasar de sumas a multiplicaciones o de multiplicaciones 
a sumas agrupando las cosas que estan repetidas. 
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Veamos otro ejemplo: 

i,Que otras escrituras posibles tenemos para la expresion 3. (A - 2) + 4. (A + 1)? 

Tranformamos las multiplicaciones en sumas y nos queda: 

(A - 2) + (A - 2) + (A - 2) + {A + 1) + {A + 1) + (A + 1) + {A + 1) = 



A + A- 



3 veces 

-A + A- 



A + A + A -2-2-2 



4 veces 
1 + 1 + 1 



1 = 



3 veces 



4 veces 



= 7.A-2. 

Otra de las cosas que hemos aprendido es: si encontramos un valor para el cual la formula no sirve 
para los fines pedidos entonces ya podemos concluir que esa formula no es correcta. i,C6mo se hace 
eso? Antes de toda la justification y de la teoria que permite asegurar, por ejemplo, que 2.(M - 1) es 
equivalente a 2 • M — 2, hay un hecho basico que nunca debemos perder de vista: las dos expresiones 
son equivalentes, porque cuando reemplazamos el valor de M por un mismo numero, en cualquiera 
de las dos, obtenemos siempre el mismo resultado al resolver ambas cuentas. Vean, por ejemplo, esta 
tabla, en la que se comparan las formulas con distintos valores de M: 



M 


2.(M - 1) 


2 • M - 2 


1 


2.(1-1) =0 


2-1-2 = 


2 


2.(2-1) = 2 


2-2-2 = 2 


27 


2.(27-1) = 52 


2-27-2 = 52 


-7 


2. (-7- 1) = -16 


2 -(-7) -2 = -16 



Si para algun valor de M las formulas dieran resultados distintos, eso aseguraria que no son equiva- 
lentes. Por el contrario, sin embargo, que dos formulas den el mismo resultado para algunos numeros, 
no permite asegurar -en principio- que daran el mismo resultado para todos los infinitos numeros po- 
sibles. Los ejemplos de la tabla anterior permiten conjeturar que las formulas 2.(M - 1) y 2 • M - 2 son 
equivalentes. La certeza de que lo son esta en la propiedad distributiva. 

Sigamos con las demas preguntas. En el punto 24d) se nos pregunta cuantas mesas necesitaremos 
para sentar a 134 personas. Ahora cambian los datos y las variables a conseguir. Antes, dada la 
cantidad de mesas, nos pedian hallar la cantidad maxima de personas, ahora nos dan una cantidad 
de personas y nos preguntan cuantas mesas necesitaremos. i,C6mo podemos usar lo anterior para 
responder esta pregunta? 

Mauro dice, "Tenemos la formula P = 4 ■ M + 2" y ahora, en esa formula, sabemos que P es 134. 
Entonces escribe lo siguiente: 

134 = 4 • M + 2 

Lo que queremos descubrir es cual es el valor de M, es decir, queremos que la variable M nos 
quede solita de un lado (lo que tecnicamente se llama despejar M). ^Que podemos hacer para lograr 
esto? Lo primero es deshacernos del 2, para esto podemos restar 2 de ambos lados y nos queda: 
134-2 = 4-M + 2-2 

132 = 4 • M 

Y ahora, para lograr que quede M , solamente podemos dividir ambos lados por 4 y nos queda: 

132 _ 4-M 
4 4 

33 = M 

Con lo cual resulta que necesitaremos 33 mesas para sentar 134 personas. 

Observen que si el problema fuera al reves y nos preguntaran cuantas personas como maximo pue- 
den sentarse alrededor de 33 mesas, usarfamos la formula P = 4 • M + 2 con M = 33 y obtendrfamos: 

P = 4 • 33 + 2 

P= 132 + 2 

P = 134 

Es decir, una vez obtenida la solucion, es facil (jy muy importante!) verificar que la solucion funciona 
bien. 

Pasemos a la siguiente pregunta, es decir a la pregunta 24e). Mariana dice "Hacemos lo mismo que 
recien, pero, en vez de poner 134 ponemos 239." Veamos entonces que queda en este caso: 

239 = 4 • M + 2 

239 - 2 = 4 • M 
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237 = 4 • M 

237/4 = M 

59, 25 = M 

<j,l_o hemos resuelto? Si la ecuacion anterior estuviese fuera de un contexto, entonces tranquilamente 
el valor de M podria ser 59, 25. Pero en este contexto <[,que representa Ml En este problema M 
representa la cantidad de mesas y claramente no podemos partir una mesa. Es decir, debemos tener, 
en este contexto, una cantidad entera. Pero... iy entonces...? i,Cuanto seria Ml Mariana dice que 59. 
Hernan dice, "A ver si eso sirve..." y reemplaza en la formula de Mauro y obtiene: 

4 • 59 + 2 = 238 

Con lo cual concluyen que con 59 mesas alcanzan para que se siente un maximo de 238 persons y, 
por lo tanto, no alcanzan para 239. Eso suena totalmente razonable, pues el resultado 59,25 obtenido 
es mas grande que 59. Entonces Mauro dice: "Como el resultado es mas grande que 59, necesitaremos 
60 mesas, ya que el valor tiene que ser un entero mayor a 59,25." 

Lo chequeamos: 

4 • 60 + 2 = 242 , es decir que con 60 mesas podran sentarse como maximo 242 personas. Nosotros 
queriamos sentar a 239 personas, asf que nos alcanzan 60 mesas y no necesitamos mas mesas. Y 
con esta misma cuenta ya podemos decir que los lugares que sobran son 242 - 239 = 3. 

Con estas preguntas tenemos que recordar que, si bien muchas veces alcanza con despejar el valor 
en la ecuacion que tenemos, a veces ese resultado no responde a la pregunta del problema, debido al 
contexto de esas variables. En este caso de mesas y personas, tanto mesas como personas deberan 
ser cantidades enteras. 

Ahora te dejamos la pregunta 24f) para que puedas responderla usando todos estos recursos. 

Para que puedas repasar las propiedades que fueron surgiendo en estos problemas (de las clases 
3 y 4), te dejamos este breve resumen: 
Propiedad distributiva: 



) 



A-C + A-D 



Propiedad distributiva doble 

Esta no es ninguna propiedad nueva, solamente es utilizar dos veces la propiedad distributiva 

anterior.^te animas a hacerlo? 



(13) ( A ^f~T3~XZX C + D ) = A-C + A-D + B-C + B-D 



Cuadrado de una suma 

Esta tampoco es una propiedad nueva, es solamente reemplazar correctamente en la propiedad 

anterior, recordando que elevar al cuadrado algo no es otra cosa que multiplicarlo por sf mismo. 



(A + B) 2 = ( A-T^B~XZX A + B ) 



= A- A + A-B + B ■ A + B-B 
= A 2 + 2 • A ■ B + B 2 

Cuadrado de una resta 

Se deduce tambien de la propiedad (13), similarmente a lo que hicimos antes. 



(A-B) 2 = ( A^~~BXIX A ~ B ) 



= A- A-A- B- B ■ A + B- B 
= A- A- AB -AB + BB 

= A 2 - 2 • A ■ B + B 2 
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Ademas, todas estas expresiones se pueden escribir, sin usar el simbolo "■" para indicar la muti- 
plicacion. Por ejemplo, se puede escribir, en vez de 3 • M, simplemente 3M. Y no solo se puede 
escribir asi, sino que, en realidad, es la forma mas habitual de hacerlo. Asf lo encontraran escrito 
en la mayorfa de los libros y de apuntes de matematica que se encontraran a lo largo de la carrera. 
De esta manera, las formulas anteriores qedan asi: 



A(B + D) = AB + AD 
{A + B)(C + D) = AC + AD + BC + BD 
(A + Bf =A 2 + 2AB + B 2 
(A - Bf = A 2 - 2AB + B 2 



■ iCuantoes -(M-8)? 
Justamente, tener un menos delante de un parentesis es una forma abreviada de escribir que estoy 
multiplicando lo que tengo dentro del parentesis por -1, es decir que: 
-(M — 8) = (— 1)(M - 8) y ahora podemos aplicar la propiedad distributiva y nos queda: 
-(M - 8) = (-1)(M - 8) = (-l)M + (-l)(-8) = -M + 8, con lo cual -(M - 8) = -M + 8 

Como dijimos antes, mas alia de todo el procedimiento tecnico, las formulas -(M - 8) y -M + 8 
son equivalentes, ante todo, porque para iguales valores de M en ambas se obtienen siempre iguales 
resultados. Esto no debe perderse de vista, porque chequearlo permite descubrir errores, en caso de 
que nos equivoquemos y utilicemos mal una propiedad. 
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